FONCTIONS DE REFERENCE ET PARITE

I. ETUDE DE LA PARITE D'UNE FONCTION
1 ¢ Fonctions paires

e Définition
Soit fune fonction définie sur Q. «__f(=a)py=1(a)
fest paire se traduit par :
(1) < est symétrique par rapport & zéro.
(2) Les images de deux nombres opposés sont égales.
Pour tout nombre ade &4 : f(—-a)=f(a)

e Propriété graphique
fest paire se traduit par :

la représentation graphique de f dans un repére orthogonal est symétrique par
rapport a I'axe des ordonnées.

2 ¢ Fonctions impaires

e Définition
Soit f'une fonction définie sur .
fest impaire se traduit par :
(1) A est symétrique par rapport & zéro. —a
(2) Les images de deux nombres opposés sont opposées. ~lo a
Pour tout nombre ade &4 : f(—a)=-fla) \

y=f(a)

" H(-a)=-y=—1(a)
e Propriété graphique
fest impaire se traduit par :

la représentation graphique de f* est symétrique par rapport a l'origine du repére.

3 ¢ Remarque é | 11 existe des fonctions ni paires ni impaires.|

e Soit ftelle que f( x ) = (x — 1)2, définie sur F=1R.
J est symétrique par rapport & zéro mais f (1) =0 et f(— 1) =4
Les images des deux nombres opposés 1 et — 1 ne sont ni égales ni opposées donc fn'est
ni paire ni impaire.
e Soitgtelleque g (x) =i2, définie sur =R~ {~2}=1]-00;2[ U ]2;+ [
x—

I n'est pas symétrique par rapport a zéro donc g n'est ni paire ni impaire.
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II. FONCTIONS DE REFERENCE

Courbe représentative

Nom de la courbe
Eléments de symétrie

Parité

\
f(x)=x
g: 1
o] 1
f(x)=x /
1 _
g- o 1
flx)=1 1 k
X
ol 1
g:
Sy =~ 1 ~:
of - ol 1
f(x)=|x| 1\ :
o 1




FONCTIONS DE REFERENCE ET ORDRE

I. FONCTIONS CROISSANTES ET DECROISSANTES
+ Fonction strictement croissante

e Définition : f est strictement croissante sur un intervalle / signifie que les réels de
l'intervalle / sont rangés dans le méme ordre que leurs images, ce qui se traduit par :

|P0urt0utréelaetbde[, lorsquea<ba10rsf(a)<f(b)|

e Exemple : £ définie par f( x ) = x? est strictement croissante sur / = [0 ; + 00[
Conséquence : puisque 0,5<1,1<2<T, ona (0,572 <1,12<22 <2

e Lecture graphique et lecture de tableaux de variations. On se place sur I = [c ; d].

X c a b d
1@
f (X) /[/ff
flo 1@

¢ Fonction strictement décroissante - ® Définition
f est strictement décroissante sur un intervalle I signifie que les réels de l'intervalle 1
sont rangés dans I' ordre inverse de leurs images, ce qui se traduit par :

| Pour tout réel a et b de [, lorsque a < b alors f(a ) >f(b ).|

e Exemple : g définie par g (x) = lpou1r x # 0 est strictement décroissante sur ]0 ; + o0[
X

Conséquence : puisque 0,7 <m<5,o0na 15151
07 = 5

e Lecture graphique et lecture de tableaux de variations. On se place sur I = [c ; d]

W @

II. FONCTIONS DE REFERENCE ET VARIATIONS

Compleéter les troisieme et quatrieme colonnes du tableau ci-contre :
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Courbe Tableau de variations Ordre induit
représentative
. Deux cas :
fx) = x2 X Sia <b <0 alors a?...b?
A= . () Si0<a<balors d?... b?
ol 1
flx) =x3 / X Pour a et b quelconques
1
4= 7 1 () sia<balorsa® ... b3
Deux cas :
_1
fx) = * 1 L X
o 1 &)
s |
Pour a et b positifs :
fx)=~[x x
’% _ ! f (x)
o 1
Pour a et b quelconques :
fl) = mxtp .
m>0
0 [/ (x)
9=
Pour a et b quelconques :
Ax) = mx+p x
m<90
I (A6
A=




