Dérivation — L'indispensable

Définitions

» Une fonctionf est dérivable en un poiat
d’un intervalle ou elle est définie si :

mm# (limite finie)

Par exemple le nombre dérivé de la foncfion

définie parf(x) =x* au pointa = 3 est :

6h +h?
h

me(3+hh)—f(3) i (3+h) -3

=lim =lim6+h)=6
h-o0 h-0

Soit f une fonction définie
sur un intervalle |

e On appellemombre dérivé def ena, le
coefficient directeur de la tangerdda
courbe représentative flau point
d’'abscisse.

* Le nombre dérivé est noféa).

» La fonction dérivée est la fonction qui a
toutx del fait correspondré(x).

* Approximation affine locale : c’est
« confondre » la courbe avec sa tangen

doncf(a+h) ~f'(a).h + f(a)

Equation de la tangenteaen A @ ; f(a))
y=f@x-a) +fa 1

Dérivées usuelles

Fonction | Dérivée Remarques
i 0 A un réel
quelconque
X 1
n : entier relatif et
Xn nx"? méme
fractionnaire...
Z=xt | = X #0
1 1 1+
& = x2 m = EX x>0
COS X -sinx
sinx COS X
Opérations — u et v des fonctions dérivables
Fonction Dérivee Remarques
u+v u'+v'
uv u'v+uyv'
1 -v'
v v
u u'v-uyv'
v v?
u(ax +b) au'(ax +b) aetbréels

Spécifique au programmede TS (ROC)
Dérivée d’'une fonction composée

f est dérivable sur un intervalleetg est
dérivable sur un intervallé On suppose que
pour toutx del, f(x) appartient &. Alors g of
est dérivable suret :

(gof) =(g'f)xf" Soit:
(9of)'(x)=g'[f(x)]xf'(x)

f étant une fonction dérivable sur un intervallel :

THEOREME FONDAMENTAL

Sif" eststrictement positivesurl (sauf en quelques points isolésfog’annule) alors est
strictement croissantesur |.
Sif' eststrictement négativesurl (sauf en quelques points isolésfog’annule) alorg est
strictement décroissantesur |.
Sif est nulle sut, alorsf est constante suir

Si f(x,) est unextremum local def, alorsf'(x,)=0
Sif’ s’annule et change de signen x, alorsf(x,) est unextremum local

Vos commentaires personnels :
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