| FONCTION PARTIE ENTIERE - CORRECTION |

Chacun des repeéres indiqués dans ce problémetieshormal et I'unité est un centimetre.
La fonction partie entiére, notée E, est définiargout réel x de la facon suivante xgést I'entier
relatif immédiatement inférieur ou égak.aPar exempl&(3,1)= 3, E-4,6=-5et E(2F -

\oir les commentaires calculatrices a la fin du dowent. ]

| Etude de la fonction partie entiérd
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Calculer

E(6)=6; E(%}O ; E(—gj=—1 ; EC18,3F- 19 ;Ef F 3;E4/ 55— 3 ;E{ 23
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suivantes :
E(X) =0« xO[0;1 ; E(¥=4 - XJ[45

E(X)=-3 = xO[-3;-2[; E(x):% imposs.

Comparer E), x et E) +1 pour toui réel.
Comparer BE(+1) et EK) +1. Revenir a la
définition

E(X)=n nON telque & x mldonc
E(x+1) vérifie n+1< x+1< n+ 2 ce qui
donneE(x+1)=n+1= E(x+1

Définir EX) = 0 pour touk élément de
lintervalle [0 ; 1].

Représenter E pour toxitéel dans le
repereO ; T, ])
Résoudre graphiqguement les équations

| Partie entiére d’une fonction|

1° Dans le reper®, ; i, j), représenter les fonctions définies , _
pour tout réek par x +— % X+1 etx — Ee x+1) . |~

2° Procéder de méme pour représenter les fonatiéfinsies o
parx— E(2x—1) et x— H X), respectivement dans les repers ‘

A%

% x +1 et sa partie entiére

a—
/

//
Y-
/

:

2x—letsa partie entiere

E(X°) etx2 etx— 2 et sa partie entiére

' La calculatrice connait en général la fonction partie entiére...
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3° Dans le repei®, ; i, j), représentefretg définies pour tout
réelx par f(x) = E(x-2) etg(X) = E(3— X . Résoudre
graphiquement I'équatioh(x) = g(X) . (voir ci-contre)

4° Définir, pour touk réel, la fonction définie par— (1)

Représenter cette fonction dans le ref@ye i, j). Quelle est la

particularité de cette fonction ? Période : 2 eseaie la parité celg
donne +1 ou -1.

1S4

5°  Soit h la fonction définie pafx) = E( X=2 E(gjj

a) Montrer quén est périodique de période 2.

en L e )

E(x+2— E(gj—lj = h(x) car B ¥ 1)= H 3+1

b) Définirh sur l'intervalle [0 ; 2[ : (-1)F™
0<x<2- Os§< ldonc E(lz(j: Oet{X= H Y poubs X

c) Représentdr, pour toutx réel,dans le reper@®; ; i, j). —
Penser a utiliser la périodicité, on répéte...

Etude de la fonction m définie parm(X) = x- H J |

1° Montrer quam est périodique de période 1 ; pareil que précédamm
2° Définirmsur lintervalle [0 ; 1[m(X¥) = x— H ) ave®< x1 alorsE)= 0 donc(m=X puis

représenter m, pour toxtréel, dans le repé®, ; i, j). Voir ci-dessous

3° Définir le plus grand intervalle sur lequela méme restriction que la fonction définie
parXx— X—3.

. , . 1
4° Résoudre graphiquement les équatiog ZE et nf = x2.
5° Par le calcul et a l'aide d’une représentatiappique, déterminer les solutions de
I'équationm(X) =1—g. On observe l'intersection poux[0; 5] écrivons I'égalité
1+E(X))5
X (+EW)

—1-X & x= =1-2
m(x)—l5 xE(>915 5

SiE(x) =0 alors x= 5/6 ; siE(x) =1 alorsx= 5/3 ; Si E(x) =2 alorsx = 5/2 ; siE(x) =3etc...
On retrouve la périodicité sur
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6° Soitn un entier strictement positif. Résoudre
. . X
I'équationm(X) =l—ﬁ :

Il faut généraliser le processus de 5 a n, on peut
observer pour 6 :

L'intersection est poux1[0; 6]

On résout de la méme facon et on obtient :

(1+E(x)) n
n+1

X= on fait varierx sur [0 ;n]

o 1 2 El 4 5 El

Pourn =10

PARTIE ENTIERE ET CALCULATRICES !

[72)

Version Tl anglaise... | Version Tl frangaise...| Sur CASIO 85-75 Mais attention
Avec la touche MATH | Avec la touche MATH Version anglais | Parfois des version
sur TI189 sur TI189 Intg(x) utilisent int(x)...
(integer : entier) mais...
Pensez a tester !
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