La géométrie en complexe - Eléments de correction
Soit dans le plan complexe e repére orthonor(@al, v) les points A(a) ; B((b) sont fixes.
On étudie I'ensemble des points M(z) tels que rheptexez—_b vérifie certaines conditions.
z-a
Obijecitif : définir I'ensemble des points M, constrire cet ensemble.

£ j: k réel positif !Sik >0 ; comment traduirH
7= z-
z-Db BM

_J o —— =k = MB2= k2. M& - (WTS—WVTA)(_I\/T& —kl\ﬁ,}\: OAvec k positif toujours !

1. Conditions sur le module

Z— AM
La nullité de ce produit scalaire représente 3 cas
a. MB-KMA=0 M estle barycentre de (B, 1) et (A,-k) sous mésguel — k+# 0, donc on le

construit avecAM :A—i :sik=1o0naMA=MB, M est sur la médiat....

b. MB+kMA=0 M est le barycentre de (B, 1) et (A, k) sousméseguel + k+ 0 ce qui est obligé
AB
(1+k)

C. (Mé—mﬁ)(ﬁé+ W,% =0 produit scalaire nul, les vecteurs sont orthogamaais comment les
calculer ? On utilise I'existence du barycentreggd, 1) et (A, -k) et G’ celui de (B, 1) et (A, K)
ils vérifient comme précédemmenG: B- kG' A=0; GB+ kGA: O ; on calcule avec la relation de
Chasles ce produit scalair(éWS—WA)(W?ﬁ WA) = (WG+ GB- kMG @KT\ABTI\/)AF 0
en bref :(1-k)MG.(1+ k)MG'= 0= (I~ k2)MG.MG= (avec 1 — k% 0 donc :MG.MG'=0
M est sur le cercle de diametre [GG’] avec G ep@ihts trouveés au a) et b).

Remargue: jinsiste sur k > 0 car si k <0 on peut aussiiala relation(WS—WA)(W?ﬁ WA) =0 cela

puisquek est positif. Donc on le construit avédl =

donne la méme situation car (-k)2 = k2, et I'enskengle points est le méme mais il représente lasgpdi

tels que I\l\;llg =k, rapport de longueurs donc positif...

2. Conditions sur 'argument dé_—z ;Argz;zz @[27% ; cela signifie que(m,ﬁé) =@[2n]
z- z-

Si une mesure de I'argument €4i277] ; M est sur la droite (AB) privée de [AB]

Si une mesure de I'argument €5t7] ; M est sur la droite (AB) privée de A et B
Si une mesure de I'argument gsf277] ; M est sur le segment] AB[donc privé de...
Si une mesure de I'argument as{rt] cela revient au cas b)

® 2 0 T

Si une mesure de I'argument e72§{2n] ; Le demi cerclele diametre]AB[ donc privé de...

f. Siune mesure de I'argument e;gtnj ; Le cercle de diamétre] ABJ privé toujours de ...

g. Siune mesure de 'argument éi277] ; il faut se souvenir du théoreme de l'angle iitscr
(3°™M9 qui dit deux choses en termes d’'angles géome@isic L'angle inscrit qui intercepte une
corde d’un cercle ne change pas de mesure, sa mésant deux fois celle de I'angle au centre ».
Pour la construction [AB] étant fixé on constraittiiangle isocéle de base [AB] ayant pour angle
au sommet (C) la vale@2 qui sera I'angle au centre du cercle passanAmrB, sur ce cercle
tout point du coté de C par rapport a [AB] aurarpoesured. Etude trés simple avéc= 45°.

z-b

z-a

a. Z estun réel positif ; Z = 2 double travail moduéait 2 et angl® = 0 [2r]

b. Z est un réel négatif ; Z = -2 double travail maduhut 2 et anglé = 1t[21]

c. Zestunimaginaire pur ; Zi=double travail module vaut 1 et an§le W2 [211]

3. Conditions sur Z ; utilisons ce qui précéde en 1 et 2 ; A et Bix
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